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इस लेख में गवित वशक्षि में अस्पष्टता (Ambiguity) के महत्िों को िास्तविक वशक्षि के उदाहरि से उभारा गया है। यहााँ 

'अस्पष्टता' की पररभाषा अस्पष्टता शब्द की ही तरह, वकसी स्पष्ट पररभाषा द्वारा सीवमत नहीं हो सकता। हालावक, कई 

शोधकतााओ ंने गवित वशक्षि के सावहत्य और अन सन्धान में अस्पष्टता को एक महत्िपूिा संसाधन के रूप में पहचाना ह ै

(Barwell, 2005; Byers, 2010; Foster, 2011)। लेवकन विर भी इसके महत्ि को पाठ्यक्रम और वशक्षि प्रवशक्षिों में 

नहीं देखा जाता है। इसकी एक बड़ी िजह इसके साथ ज ड़ी गलत अिधारिायें हैं। गवित को प्रायः स्पष्ट, सािाभौवमक, पक्का, 

वनरपेक्ष, तथा िस्त वनष्ठ माना जाता है| अत:, गवित वशक्षि में भी इन्ही अिधारिाओ ंपर ज़्यादा बल वदया जाता है। वजसके 

पररिामस्िरूप गवित की कक्षा में बच्चों के जिाबों की पहचान वसिा  सही या गलत के रूप में ही सीवमत रह जाती ह,ै और 

गवित के वशक्षकों से यह अपेक्षा रहती है वक िे बच्चों को सही जिाब वसखायें और वजतना हो सके अस्पष्टता को हटाएाँ। जबवक, 

ऐसा रिैया ि दृवष्टकोि बच्चों की विवभन्न प्रकार की प्रवतवक्रयाओ ंको आने से रोकता है| ऐसा करने से, अस्पष्टता से होने िाली 

वकसी भी प्रकार के तका  और चचाा के अिसरों को उत्त्पन्न होने से रोकती है।अगर हम राष्ट्रीय पाठ्यचयाा की रूपरेखा का गवित 

वशक्षि पर  आधार  पत्र 2006 के सदस्यों के अन सार सवक्रय अवधगम की प्रिाली को िास्तविक रूप से कक्षा में लाना चाहते 

है, तो हमें ऐसी पररवस्थवतयों और अिसरों के वलए जगह बनानी होगी जहााँ बच्च ेअवधगम के दौरान अपनी सोच और भािों को 

वनःसंदेह, वनःसंकोच, वबना डरे व्यक्त कर सकें । गवित वशक्षि में अस्पष्टता, बच्चों की वजज्ञासा को जीिंत बनाता है और उनको 

वनवष्ट्क्रय से सवक्रय रूप में गवितीय प्रवक्रया में शावमल होने का अिसर प्रदान करता है। 

इस लेख में छत्तीसगढ़ के एक गवित वशक्षक के वशक्षि का विशे्लषि है। उनकी वशक्षि की खास बात यह है वक िे अपने गवित 

वशक्षि में अस्पष्टता का कािी इस्तेमाल करत ेहैं। यह उनकी वशक्षि प्रिाली की एक अनोखी बात है, वजससे कक्षा में बच्चों में 

कािी तका  और चचाा की पररवस्थवतयााँ उत्पन्न हुई।ं लेख में उनकी वशक्षि के क छ िास्तविक उदाहरिों का ििान और विशे्लषि 

वकया गया है। अपनी वशक्षि प्रिाली में उन्होंने बच्चों की प्रवतवक्रयाओ ंको सही या गलत बताने के बजाये उसमें वनवहत अस्पष्टता 

को उभारा है, और न वसिा  जिाबों में, बवकक सिालों की अस्पष्टता को भी कक्षा में सवममवलत वकया है। साथ ही साथ, उन्होंन े

अपनी प्रस्त वत एक प्रावधकारी जैसी नहीं, जो सब सिालो का सही जिाब दे, बवकक एक सहभागी जैसा बनाया है, जो 

अिधारिाओ ंके वनमााि और उससे ज ड़े तका  की एक साझी समझ बना सके। 

परिचय 

इस लेख में प्रस्त त वकया गया अन संधान असल में एक बड़े अध्ययन का वहस्सा है, वजसके अंतगात छत्तीसगढ़ के 10 उच्च 

माध्यवमक सरकारी स्कूलों में वक्लक्स (CLIx) के ज्यावमतीय तका  (Geometric Reasoning) मॉड्यूलों का प्रयोग वकया 

गया। इन 10 विद्यालयों के गवित वशक्षकों की दो वदिसीय कायाशाला का आयोजन वकया गया वजसमें उन्हें वक्लक्स के 

ज्यावमतीय तका  मॉड्यूल के बारे में बताया गया। वक्लक्स के ज्यावमतीय तका  मॉड्यूल का म ख्य उद्देस्य कक्षा में चचाा और तका  

द्वारा बच्चो में ज्यावमतीय तका  का विकास करना है। इस मॉड्यूल में 3 अहम गवतविवधयााँ हैं: िका ब क, हाथ से करने िाली 

गवतविवधयााँ, और कंप्यूटर पर करने िाली गवतविवधयााँ। 

 



अनुसंधान की णिणध औि तकााधाि 

अन संधान की पद्धवत में मैंने केस-स्टडी, ऑटोबायोग्राविकल, नैरेवटि (आत्म-चररत्रात्मक, आत्म-कथात्मक) जैसे मान्यता-प्राप्त 

पद्धवतयों को सवममवलत वकया है। इस अध्ययन में मैंने स्ियं की भूवमका एक सहभागी के रूप में रखने का प्रयास वकया है, जहााँ 

मैंने वशक्षक के साथ कक्षा से पहले योजना और कक्षा के बाद  विचार-विमशा करने का पूिा प्रयास वकया है।  

अध्ययन में शावमल 10 वशक्षकों में से एक विशेष वशक्षक को च नने का कारि उनकी कक्षा में उभरी बातचीत की अलग प्रकृवत 

है। उनकी कक्षा में बैठकर मैंने देखा वक विद्याथी कक्षा में बातचीत, उत्तर या तका  करने में बहुत सहज महसूस कर रहे थे। जहााँ 

पारंपररक गवित कक्षा में केिल 2-3 उच्च प्रदशान करने िाले विद्याथी ही हमेशा जिाब देते हुए पाए जाते है, उनकी कक्षा में 

बहुत सी लड़वकयााँ जिाब देती हैं और कभी-कभी लड़के भी जिाब देते हैं, और इतना ही नहीं, बवकक कभी-कभी वशक्षक को 

गवित में च नौती या स धार की सलाह भी देते हैं। 

श रुआत में उनकी कक्षा में लगभग सभी लड़वकयााँ भाग ले रही थीं मगर लड़कों में केिल क छ एक ही भाग लेते थे, यह भी 

उनकी कक्षा की अनोखी बात लगी क्योंवक गवित वशक्षि सावहत्य में अक्सर इसका उकटा बताया जाता है। हालावक, यह भी 

वशक्षक की मान्यता का प्रदशान हो सकता है जहााँ वशक्षक यह मानत ेहैं वक लड़वकयााँ लड़कों की त लना में अवधक ईमानदार 

और आज्ञाकारी होती हैं। 

गवित की कक्षा में इस तरह विद्यावथायों द्वारा च नौती या स धार की सलाह आने के पीछे वशक्षक की इस अनोखी वशक्षि पद्धवत्त 

का बहुत बड़ा हाथ है। इस वशक्षि पद्धवत्त के अन सार वशक्षक, कक्षा में वशक्षि के दौरान जान-बूझ कर क छ गलत कथन, वििरि 

या वचत्र बताते या बनाते हैं, वजससे छात्रों को ऐसे मौके वमलें जहााँ िो अपनी भूवमका केिल च प-चाप स नने तक ही सीवमत न 

रख, अवपत  गवितीय ज्ञान के विकास में ख द को बराबर भागीदारी समझ सकें । यह वशक्षि पद्धवत वदलचस्प और महत्िपूिा 

पद्धवत के रूप में सामने आया जहााँ वशक्षक ने बड़ी क शलता से अस्पष्टता का उपयोग वकया है। यह एक बहुत ही शवक्तशाली 

रिनीवत के रूप में सामने आया जहााँ वशक्षक अपने शासन को लागू करने के बजाय छात्रों को वनिाय लेने देते हैं और इस प्रकार 

गवित के सामावजक वििेकपूिा स्िभाि को सवममवलत करते हैं। इस प्रकार यह प्रवक्रया छात्रों को वशक्षक के साथ एक सहभागी 

की तरह अिधारिाओ ंके वनमााि और उससे ज ड़े तका  की एक साझी समझ बनाने का अवधकार देती है। 

मुख्य अनुभाग औि चचाा के ण ंदु 

इस लेख में अध्यापक के स्ियं वलखे कक्षा के अन भि को प्रस्त त वकया गया है और अस्पष्टता के नज़ररये से उसका विशे्लषि 

वकया गया है। यहााँ अध्यापक भेजेंद्र कश्यप (व्याख्याता), शा० उ० मा० विद्या वसरी, क रुद, धमतरी छत्तीसगढ़  में कक्षा 9िीं में 

गवित का अध्यापन करते हैं। इसी अध्यापन के संबंध में उनके द्वारा स्ियं वलखे गए  अध्यापन अन भिों को यहााँ प्रस्त त वकया 

गया है। यहााँ िे कक्षा में तीन प्रकार की वशक्षि प्रवक्रयाओ ंके बारे में बता रहे हैं। पहला, वजसमें िह कक्षा में एक िका ब क के 

सिाल पर बच्चों से चचाा कर रहे हैं| दसूरा, वजसमें िह कक्षा में साइवकल िाकि-ट्यूब और मावचस की तीवलयों द्वारा हाथ से 

करने िाली गवतविवध का वििरि देत ेहैं और तीसरा, वजसमें िे कंप्यूटर प्रयोगशाला में बच्चों द्वारा एक ज्यावमतीय खेल खेलने 

के दौरान आने िाली अस्पष्टता के बारे में बताते हैं। 

 

कक्षा में पढ़ाने के दौिान हमने बच्चों की अिधारिाओ ंको जानने का प्रयास वकया। इसमें एक ज्यावमवत आधाररत वकताब 

बच्चों को प्रदान वकया, वजसमें कई  अलग-अलग आकृवतयों की पहचान करने कहा गया। 

“इस सन्दर्भ में मैं अपना अनुर्व प्रस्तुत करता ह ूँ, मैंने चतुर्ुभज की अलग-अलग आकृततयाूँ श्यामपट पर बनाया| 



 

 

 

 

 

 

अब मैंने बच्चों से इस आकृतत के बारे में पूछा तक यह आकृतत क्या है? 

बच्चों ने जवाब तदया तक - सर, यह (1 और 2) चतुर्ुभज है । 3 के बारे में पता नहीं। 

मैंने पुनः प्रश्न तकया तक - बच्चों, आप लोगों ने तकस आधार पर इस आकृतत को चतुर्ुभज कहा? 

बच्चों ने जवाब तदया - सर, पररर्ाषा के आधार पर 1, और 2 चतुर्ुभज हैं। अर्ाभत, चार र्ुजा और चार शीषभ। 

मैंने पुनः प्रश्न तकया - तक तब तो तचत्र 3 र्ी चतुर्ुभज होगा। 

बच्चों ने जवाब तदया - सर, नहीं होगा क्योंतक तचत्र 3 में केवल तीन र्ुजाएूँ हैं और चार शीषभ हैं। 

तिर मैंने उनसे र्ुजा के बारे में पूछा -  

बच्चों ने जवाब तदया - सर, र्ुजा रेखा का एक र्ाग है। 

तिर मैंने पूछा - तचत्र 3 में र्ुजा CD रेखा का र्ाग है, तक नहीं? 

प्रततउत्तर में बच्च ेशाांत र्े। 

तब मैंने बच्चों को समझाया तक तचत्र क्रमाूँक 3 र्ी एक चतुर्ुभज है, तदए हुए पररर्ाषा के अनुसार। यह सुनकर बच्च ेआश्चयभ 

पूवभक मेरी ओर देख प्रश्न पूछा तक सर, यह चतुर्ुभज कैसे होगा? 

तब मैंने रेखा की पररर्ाषा बताया, तिर उसके प्रकार के बारे में बताया, तक रेखा का न तो प्रारांतर्क तबांदु होता है और न ही अांततम 

तबांद,ु यह दो प्रकार के होते हैं: 

1) सरल रेखा 

2) वक्र रेखा 

 

तो हमारे तचत्र में वक्र रेखा का प्रयोग हुआ है, अतः यह र्ी चतुर्ुभज होगा। और, इससे वे सांतुष्ट हो गए। इस कक्षा कायभ में मुझे 

यह अनरु्व हुआ तक बच्चों को पररर्ाषा रटा कर और तचत्र तदखाकर चतुर्ुभज का अध्ययन कराया गया।“ 

______________________________________________________________ 

यहााँ, मैं पाठकों को सािधान कराना चाह ंगी वक अस्पष्टता से मेरा मतलब यह नहीं है वक बच्चों को गलत वसखाया जाये, बवकक 

गवित में मौजूद कई वििरिों या पररभाषाओ ंसे आने िाली अस्पस्टता को उभारा जाये, तावक वकसी सही गवितीय संककपना 

तक पहुाँचा जा सके। 



इस भाग में वशक्षक हमें कक्षा में हो रहे "चत भ ाज की पररभाषा" पर चचाा करने की बात कर रहे हैं। यहााँ उन्होंने यह बात बहतु 

खूब कही है वक वसिा  पररभाषा रटने से और बस थोड़े से पहचाने हुए उदहारिों के सीवमत अन भि से बच्चों में विशे्लषि करने 

की सोच नहीं आती है। क्योंवक पररभाषा के अन सार तो िक्र-भ जा भी भ जा है, तो क्या वसिा  इतना बोलना वक चत भ ाज चार 

भ जाओ ंसे बनता है, कािी है? 

 

प्रोजेक्ट िका  के अंतगात हमने तपन-व्हील और मातचस की तीतलयों की सहायता से ज्यातमतीय आकृततयों का अध्यन तकया। 

इस लेवल में बच्चों ने मातचस की तीतलयों के द्वारा अलग-अलग ज्यातमतीय आकृततयों का तनमाभण तकया। इसमें बच्च ेआकृततयाूँ 

बनाकर, पररर्ाषा के आधार पर, आकृततयों की पहचान करना सीखे, और एक बच्चे न ेवगभ बनाकर पूछा तक यह आकृतत 

चतुर्ुभज की पररर्ाषा के अनुरूप नहीं है तो इसे क्या कहेंगे। 

मैंने उस बच्चे से पूछा तक यह मॉडल कैसे चतुर्ुभज की पररर्ाषा के अनुरूप नहीं है बताओ, स्पष्ट करो। 

बच्च ेने तुरांत जवाब तदया- चतुर्ुभज में चार र्ुजाएूँ हैं और चार शीषभ हैं, इसीतलए मेरे तवचार से यह चतुर्ुभज नहीं है। 

उसके प्रततउत्तर को सुनकर बहुत अच्छा लगा और मन ही मन यह सोचने लगा तक अब बच्चे आकृततयों की पहचान करना 

सीख रहे हैं। 

और मैंने उसे शाबाशी देते हुए कहा "very good" और पुनः एक डस्टर हाूँर् में लेकर एक प्रश्न पूछा तक बेटा ये क्या है? कौन 

सी आकृतत है? वह तुरांत समझ गया और मातचस की तीली द्वारा बनाये मॉडल को पहचान कर बोला तक सर यह एक क्यूब है। 

मैंने तिर उससे प्रश्न तकया तक तुमने अब इसकी पहचान कैसे की? 

उसने अपने उत्तर में कहा तक - सर, मैंने इस आकृतत की पहचान उसके प्रॉपटी (गुण) से तकया। 

क्यूब की प्रॉपटी यह है तक उसके 8 शीषभ होते हैं और सर्ी शीषभ एक दसूरे से समान दूरी पर होते हैं। 12  edge equal lengths 

के होते हैं। 6 िलक होते हैं आतद। इस प्रकार से मेरा मॉडल एक क्यूब या घन हुआ, तर्ा बच्च ेइसके माध्यम से 2D-आकृततयों 

और 3D -आकृततयों को पहचानना र्ी सीखे। इस लेवल में मेरा अनुर्व यह रहा तक बच्चे आकृततयों को देखकर, 2D-आकृतत 

और 3D -आकृतत को पहचान करना सीखे। 

______________________________________________________________ 

गवित की यह अिधारिा वक िह अमूता, स्पष्ट, सािाभौवमक, पक्का, वनरपेक्ष, तथा विषयवनष्ठ है, उसे िास्तविक जीिन से दरू ले 

जाता है। यही अिधारिा कािी समय हमें िस्त ओ ंया िास्तविक जीिन के उदाहरिों से गवित सीखने से रोकता है। क्या हमें 

ऐसा लगता है वक िस्त ओ ंका प्रयोग केिल बच्चों का ध्यान आकषाि करने या बस मज़े के वलए वकया जाये, असल गवित तो 

वकताबों के प्रश्न स लझाने में ही है? यहााँ जब बच्चे मावचस की तीवलयों और रबर की िाकि ट्यूब से िगा बनाते हैं तो उससे शीषा 

नहीं वदखता क्योंवक िह िाकि ट्यूब से ज ड़ा है। लेवकन गौर िरमाने की बात यह है वक इस बने हुए िगा में खावमयााँ वदखने के 

बाउजूद वशक्षक ने कक्षा में इसका बहुत अच्छा इस्तेमाल वकया। 

______________________________________________________________ 

कंप्यूटि आधारित - इस लेवल का उद्देश्य यह है तक बच्चों में तकभ  शति का तवकास हो। इस लेवल में तक्लक्स (CLIx) के 

द्वारा एक गेम तैयार तकया गया, तजसके अलग-अलग लवेल हैं। इस गेम में ज्यातमतीय आकृततयाूँ दी हुई हैं| इसमें क्लू (clue) 

के माध्यम से एक आकृतत को रखना है, और अन्य आकृततयों को हटाना है। 



जैसे, बच्चे इस लेवल में पहुांचे तो प्रारम्र् में उन्हें प्रश्नों को हल करने में समस्याएां आ रही र्ीं। मैंने उन समस्याओां को जानने का 

प्रयास तकया, और वहीं कां प्यूटर लैब में ब्लैक बोडभ के माध्यम से उन समस्याओां को दरू तकया। मैं यह समस्या तवस्ततृ रूप से 

प्रस्तुत करता ह ूँ। 

बच्च ेपुतलस क्वाड का गेम खेल रहे र्े| उनके स्क्रीन में कुछ आकृततयाूँ आई ां| ।।।। 

 

 

 

 

अब प्रश्न यह र्ा तक "समान्तर र्ुजाओां का जोड़ा नहीं है|" 

कुछ बच्चे बार-बार इसका उत्तर गलत दे रहे र्े। मैंने उनकी समस्या को जानने का प्रयास तकया। और देखा तक बच्चों को समान 

र्ुजा और समान्तर र्ुजा को समझने में परेशानी हो रही है। 

तिर मैंने उन्हें रेखा के बारे में वसृ्ततृ रूप से बताया समान मतलब equal और समान्तर मतलब ऐसी दो रेखाएां जो एक दसूरे से 

समान अांतर पर हो बताया। 

तब बच्चों ने आसानी से इस गेम के प्रश्नों को हल करना शुरू तकया। 

इस प्रकार उस अध्यापन में मेरा अनुर्व यह रहा तक बच्चों में  शब्दों का उतचत ज्ञान नहीं है। कई शब्द ऐसे होते हैं, तजन्हे सुनकर 

ही बता सकत ेहै तक क्या है। 

उदहारण:- रामानांद अर्ाभत राम+आनांद, उसी प्रकार समान्तर का अर्भ, समान + अांतर । 

______________________________________________________________ 

वकसी भी ज्ञान प्रिाली या विषय की अपनी शब्दािली या भाषा होती है। अतः गवित वसखाने में एक उद्देश्य यह भी रहता है वक 

विद्याथी अपनी रोज़मराा की भाषाओ ंके उपयोग से गवितीय भाषा का उपयोग करने लगें। यह सोच गवित की ऐसी अिधारिा 

बनाती है वजसमें गवित केिल गवितीय भाषा के उपयोग से ही संभि है, और हम बच्चों को उनकी भाषा में गवित नहीं वसखा 

सकते। जबवक, यह हमें या वशक्षकों को अपनी भाषा में बच्चों के साथ बातचीत करने से रोकता ह,ै क्योंवक ऐसी वस्थवत में हम 

गवित पर नहीं बवकक भाषा पर ध्यान कें वद्रत कर रहे हैं। 

प्रोिेसर अवनल सदगोपाल जो एक भारतीय वशक्षाविद ्और कायाकताा हैं, और कई प रस्कारों और सममानों से निाज़े जा च के हैं, 

हाल ही में उन्होंने टाटा सामवजक विज्ञान संस्थान, म ंबई में एक िाताा में वशक्षा में मात-ृभाषा को बहुत महत्ि वदया और कहा वक 

बच्चों को उनकी मात-ृभाषा में वसखाना चावहए। उन्होंने बताया वक वनजी अंग्रेज़ी विद्यालयों में बच्चें नहीं सीखते क्योंवक उन्हें 

उनकी मात-ृभाषा में नहीं वसखाया जाता। 

अतः अंत में मैं यही दलील देना चाह ंगी वक वजस तरह बच्चे  वकसी अिधारिा को अपनी मात-ृभाषा में बेहतर सीखता है, िैसे 

ही गवित की प्रकृवत और उसकी भाषा समझने के वलए हमें िास्तविक जीिन की भाषा और गवित की अस्पष्टता के द्वंद्वात्मक 

संबंध पर ध्यान देना होगा। 
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